INSTITUCION EDUCATIVA FEDERICO SIERRA ARANGD
Resoluciones Dptales. 15814 de 30/10/2002 - 9435 de 3/12/2001
NIT: 811033773-1 DANE: 105088001750
Bello - Antioquia

LIMITES DE FUNCIONES - LIMITES INDETERMINADOS

ASIGNATURA: Matematicas GRADO: 171° FECHA: Abril 19 al 30
TEMAS: Sucesiones aritméticas y geométricas. PERIODO: 2
DOCENTE: Lina Marcela Mosquera Martinez SEMANAS: 3y 4

OBSERVACIONES:

v Enviar a través de la plataforma de CLASSROOM.

v/ Cédigo de la clase 11-1: iy3sgeq, cddigo de la clase 11-2: 6pgn7xw
v El plazo méximo es hasta el dia 30 de abril.

Material tomado del libro de cdlculo Trascendentes tempranas de Dennis Zill
LIMITES DE FUNCIONES

B Notacion EIl andlisis del concepto de limite se facilita al usar una notacién especial. Si el
simbolo de flecha — representa la palabra tiende, entonces el simbolismo

x—a indica que x tiende al nimero a por la izquierda,
es decir, a través de los nimeros que son menores que a, y
x—a" significa que x tiende a a por la derecha,
es decir, a través de los niimeros que son mayores que a. Finalmente, la notacién
x — a significa que x tiende a a desde ambos lados,

en otras palabras, por la izquierda y por la derecha de a sobre una recta numérica. En la tabla
1izquierda en (2) se hace x— —4"~ (por ejemplo, —4.001 esta a la izquierda de —4 sobre la
recta numérica), mientras en la tabla derecha x — —47,

B Limites laterales En general, una funcién f(x) puede hacerse arbitrariamente préxima a un
nimero L, al tomar x suficientemente cerca., pero sin que sea igual, a un nimero a por la
izquierda; entonces se escribe

f(x) - L, cuando x > a~ o bien, lim f(x) = L. (3)

X—a
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Se dice que el nimero L, es el limite por la izquierda de f(x) cuando x tiende a a. De
manera semejante, si f(x) puede hacerse arbitrariamente préxima a un nimero L, al tomar x
suficientemente cerca a, pero diferente de, un niimero a por la derecha, entonces L, es el limite
por la derecha de f(x) cuando x tiende a a y se escribe

fix) = L; cuando x - a” o bien, Il_i.n).f(.wc) = L,. 4)

Las cantidades en (3) y (4) también se denominan limites laterales.

B Limites por dos lados Si tanto el limite por la izquierda lin)_f(x,) como el limite por la
. . v 2 X4
derecha rhT* f(x) existen y tienen un valor comtn L,

lim f(x) = L y lim f(x) = L,
X—a

I—a

entonces se dice que L es el limite de f(x) cuando x tiende a a y se escribe

limf(x) = L. (5)

I—a

TALLER

En los puntos del 1 al 14 los puntos deben ser solucionados agregando la grafica en GeoGebra. Los ejercicios
2,4,6, 8, 10, 12 y 14 seran resueltos por la profesora, los otros ejercicios deben ser solucionados por los
estudiantes.

= Fundamentos

En los problemas 1-14, trace la gréfica de la funcién para
encontrar el limite dado, o concluya que no existe.

1. lim(3x+ 2) 2. lim(x*=1)
—2 x—2
3, h’m(l +l) 4 Hmve=1
x—0 x —3
2 By 3y
5. lmr—— 6. lim—=
=l X - l x—0 3
- =
7. 1im 2= 31 8. 1im XL—x

—3 X — 3 x—0
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3
9, ;im% 10. lim

11. }in(l)f(x) donde f(x) = x_':“ 3, x<0

{ +3 x=0
5 1 _ 1% X <2
12. }l_rgf(x) donde f(x) {x L =D
x> — 2x, x<?2
13. lim f(x) donde f(x) = { 1, x=2
e X*=6x+8 x>2
x° x<0
14. ll'mO f(x) donde f(x) = { 2, x:=1

vx— 1, %50

En los problemas 15-18, use la grifica dada para encontrar
el valor de cada cantidad, o concluya que no existe.

a) f(1) b) ll'qg fx) c) lfr‘lll f(x) d) lin} fx)
15. YA 16. v
Sae

\_v: f(x)

—+ FIGURA 2113 Grifica
\ para el problema 16

FIGURA 2.1.12 Grifica

para el problema 15

17. YA
1 e y=fw

t _i\_:/ X

FIGURA 2.1.14 Grifica
para el problema 17

FIGURA 2.1.15 Grafica para
el problema 18




